Teopuja Mopca 2007 /08. IIlecTtn momahu 3azaTak

(1)

(2)

Heka je M kommnakrha mHOrocrpykocr u f : M — R rnarka pyHKOmja.
(a) Ako je F damunuja noackynosa y M, raksa na 3a CBaKy jejHonapaMe-
Tapcky damunu]jy audeomopduszama vy 1 M — M BaXKM UMILIUKAIT]A

FeF = y(F)eF,
JOKa3aTH 13 je 6poj
ninima F):= inf su x
minimas (/) 1= juf sup f(z)
KPUTHIHA BpeaHocT dhyHKuje f.

) oKa3aru J1a je inf su xz) € Crit(f). UnycrpoBaTi 0By 4u-
(6) a4 j [F]er(M;ZMEI;f( ) (f). Wayerp y

BEHUIY Ha npuMepy (DYHKIUje BUCHHE HA TOPYCY.
Heka je f : M — R ruarka ¢ynkunuja, Taksa ma ckyn Crit(f) menux
KPUTUYHUX TA4aKa Caapxku moamuorocrpykocr S C M nosurusHe KOIU-
ven3uje. Heka je na M mara PuvanoBa METPHKA ¢ 1M HEKa je

vy S = {X, € T,M | (VY, € T,S) g(Xp,Y)) = 0}.
Hokazarn na Xecujan H,(f)(V,W) := V})(Wf) (roe cy Vo, Wp € T,M, a w

NPOM3BOJFHO BEKTOPCKO TI0JbE KOj€ ¥ TauKh P uMa Bpeanoct W) naaykyje
cumerpuaHy Gumureapry dopmy Hy (f) na vgS.

Hedwununuja: narka dyuaxmuja f : M — R ce nazusa Mopc—Bomosom
dynruyujom axo je ckyn Crit(f) mmcjyHKTHA yHWja TOBE3aHWX MHOTOCTPY-
KOCTH H aKO je Ha CBaKOj nosesanoj kommonentn S C Crit(f) 6nnmueapna,
dopma Hy (f) s 3anarka 2 nejerenepucana sa cse p € S.

(a) Hokasaru ua je Mopcosa dyukuuja Mopc-Borosa.

(6) Ta nu je xoncranTaa dyakuuja Mopc—Borosa?

(B) Jokaszaru ma je ksagpar dyukiuje sucune Ha chepu Mopc—Borosa
PyHKIIT)A.

(r) Hokazaru ja je dyukuuja Bucune Ha Jjexehem ropycy Mopc—Borosa.

(n) Joxasaru ma je rpar marpuie Mopc-Borosa dyrkmmja ra SO(n).

(§) Ha nu je Tpar marpune Mopc-Borosa dyukuuja na U(n)?

Kopucrehu noka3 Mopcose geme MozeposuM meTomom nedopmariuje, 10Ka-

zaru Mopc—BoroBy aemy: Hexa je f : M — R Mopc—Bomosa gynruyuja

u S nosesana xomnonenma crxyna Crit(f). 3a ceaxo p € S nocmaje soxaana

wapma U C M (p € U) u aoxaana dexomnosuyuja vpS = v, S © V;'S Koja

ceary mauxy T € U udenmudgpuryje ca jedurncmeenom mpojrom (s, ,¢T) €

Sxvy SxufS, maxo da f uma rokannu sanuc f(x) = f(p)—|ICT[P+HICT]?

Heka je f : M — R Mopc—Boropa ¢yukuuja. Hokasaru ga je MHIEKC

dbopme H) (f) MOKaIHO KOHCTAHTAH M OnpaBaaru caenehy meduHUIHjy.

Hedunnmmja: Heka cy f, p u S kao y Bagarxy 5. Ungexc dopme Hy(f)
nasuBa ce Mopc—Bomosum undexcom byuknuje f moBe3aHe KOMIOHEHTE

S € Crit(f).

Nzpauynaru Mopc—Borose nnnekce dbyukimja u3 3agarka 3.

Ha mu rpaaujentne muanje Mopc—Borose ¢ yHKIHje To1a3€e 1 3aBPIIaBajy
ce y KPUTUYHUM Tadkama (Kao IITO je CIydaj ca IPaJdujeHTHUM JIMHUjaMa
Mopcose dyuknuje)?



