10. OpujeHTaunja

Opwjentaunja npase.

HedmHuymnja

Oyx ApA; 4nja cy Temena ypehienun nap tavaka (Ag, A1) je
opujeHTucaHa. [lee opujeHtucare gyxxu AgAi n ByBi jegHe
npaBe cy HagoBe3aHe ako je By = A;. KoHayaH Hu3
OPVJEHTUCAHUX OY>K jeAHe NMpaBe y KOM Cy CBake JABe y3acToMHe
YjeAHO U HaAOBE3aHE je SlaHaL, OPUJEHTUCAHUNX JY>KU.

Jlanay, cactassbeH og ayxu AgAi, A1As, ..., ApAnL1 03Ha4aBamMo
kpafie AgA1As... A1, YKONNKO Ce npBa M nocnega
OpUjeHTNCaHa AY>XK Y JNaHLy Nokaanajy OHAa je naHal 3aTBOPEH.
HedunHuunja

lBee HaposezaHe ayxmn AgA; n AjAs dnne
npeopujentaunjy ako -B(Ag, A1, Az).

Ao Al Az A

HedunHuymnja

[TapHocT Opoja npeopujeHTaLMja NapoBa y3aCTOMHUX AY>XKW jeqHOr
JlaHLa je NapHOCT TOr NaHLua.

Bugumo kako bucmo morniv ga "ynopenumo opujeHTUujy” Heke
ABe AYXKW Y jeAHOM NaHLyy-MPpoOBEPOM MapHOCTH bpoja npeopu-
jeHTauynja usmehy mwux. [lutame je kako TO ga ypagumo 3a
JBe NPOU3BO/bHE OpUjeHTUCAHE Ay»xu jeaHe npase. [Ipso hemo
nokasatu ga ce oHe mory nose3zatu nanyem. (Ogabup Taksor
J1aHLa HUje jeanHcTBeH. 3ato fieMo nokazatu v ga pe3yiTaT He
3aByicu of m3bopa snaHya.

Teopema (9.1)

3a cBake ABe OpPUJEHTUCAHE LY>XXU jefHe NpaBe MOCTOjU NaHaL, Koju
nX Nogesyje.

[




Ookas.
Tpaxumo nanay AgAr...7...ByB;. Ceake

ABe y3aCTOMHe Tayke y 3anucy JaHua
Ao A C Bo B1 npeacTaB/bajy TeMeHa jefHe AY>XKU, Na cy

pa3/InynUTE Tauke.
3ato, Heka je C Tauka npase Kojoj npunagajy AoA; u ByB

paznnuunTa og Ay n By. Jlanay AgA; CBy By ucnywaea ycnose. [

Teopema (9.2)

3aTBOpeHN NaHLM Cy MapHu.

[Ooxas.
Heka je AOA1 ce An—lAnAOAl je,u,aH
3aTBOpeHN NaHal. YKOMKO je
a a=a az  al {Ao,...,An}| >3, oBaj ckyn ce moxe
Ao Ac=ha A: A JINHEAPHO YPEeauTU, HNP.

B(An, A=A Ap, ..., Ag).

OByM TaukamMa MOHOTOHO y CKiagy ca Tum ypefjerseMm MOXkeMo
nojenuTy peante bpojese a;, ( y npumepy a, < aj = a;
<ap---<agq). dakne, Tako Aa Baxn

(a,-—aj)(aj—ak)>0 AKKO B(A,',Aj,Ak).

NcTo mMoxeMo ypagnTn 1 ako yyecTBYjy CaMo [Be Tauke.

Caga, nap gyxu ApA; n AjAz 4nHe npeopujeHTauUnjy akko N CaMo
ako (ag —a1)(a1 —a2) <0.

3aTo fie napHocT Bpoja npeopujeHTaumja buTn oapeheHa 3HakoMm
npom3eoaa

[1(ai — aiv1)(ais1 — aiv2) = [[(ai — ais1)? > 0,

JEp ce cBaka passiMka y Npou3BOAY JIEBO MojaBsbyje ABa MyTa. Ul

Teopema (9.3)

JlaHuW opmjeHTUCaAHMX AYXKN KOJU UMAjy UCTU NoYeTaK U Kpaj cy
NCTe NapHOCTH.

Doka3. Heka nanun Ly n Ly nosesyjy ayxun d n d’. Heka je L
naHay koju noeesyje d’ ca d. Taga je navay gobujeH cnajarbem
(koHkaTeHaumjom) Ly u L 3aTBOpeH nanay koju noeesyje d ca d un
3aTo je 1 mapaH.

Cnepu pa cy navum Ly n L ucte napHoctu. CandHo Baxkm ga cy Lo
n L ncte napHoctun, nau Ly n L. O

Hedunnuymja

[ee opunjentucane ayxxun d n d’ jeaHe npase cy ncrocmepHe,
nuwemo d = d’ ako cy naHuM KOju X NOBe3yjy MapHu, a y
CyNpOTHOM Cy CynpoOTHOCMepHe u nuwemo d 2 d’.

[



Teopema (9.4)

Penaumnja nctocmMepHoCTr OpujeHTUCAHNX BYXKW jefiHE MpaBe je
penauuja eKBUBaNEHUMNje CA TaYHO ABe Khace.

Hoka3. (Pednekcusroct) Jlanay koju cnaja d ca d je 3aTBOpeH,
na u napax, Te je d = d.

(CumeTpuunocT) Heka je d = d’ v Heka je Ly nanay Koju ux
noBee3syje n Koju je ctora napaH. Heka je L, naHay koju noeesyje
d’ ca d. Taga je navay gobujen cnajarem Ly v Ly nanay kojn
cnaja d ca d, na je 3aTBopeH v napaH. 3aTto cy L1 n Ly uncte
napHocTw, Tj. u Ly je napan, 7). d' = d.

(TpanzutueHoct) Heka je d 3 d' n d’' = d” jep ux, pegom,
noee3yjy napHu navuu L1 n Ly. Taga je naHay gobujeH cnajarbem
Ly v L, Takohe napaH, a cnajad u d”. 3atoje d = d”.

Oapegumo 6poj knaca ekeusaserymnje. Heka je ApAg
opuvjeHTUCaHa Oy faTe npase. Taga je ApA;Ap HenapaH naHau,
na je AgA1 2 A1Ao, 1j.[AoA1] # [A1A0]. Heka je d npoussosbHa
opuvjeHTUCaHa Ay Te npaee u L naHay Koju je noeesyje ca AgA;.
Mpetnoctaeumo aa dE[AgA1], Tj. Aa je L Henapan. Tapa naHay
nobujen on L popasarsem op. ayxu AijAg uma jegHy
npeopujeHTauymnjy Buwe, na je oH napaH u d € [AjAg]. 3ato
MOCTOje TAa4YHO fBe Kiace. Ol

HedumHuymnja

Ceaky of OBUX K/laca eKBMBaJieHLMje Ha3MBaMO CMEpPOBMMA Te
npage.

OpuvjerHTaynja paBHu.

HedumHuymnja

Tpoyrao ApA1 A 4nja cy TemeHa ypeljeHa Tpojka Ta4aka

(Ao, A1, A2) je opujenTucan. [lga opujentucana Tpoyrna AgAi Az
n ByB;1 By jegHe paBHu cy HagoBe3aHa ako je By = A1, By = Ap.
KoHayaH HU3 OpuWjeHTMCAHNX TPOYIJIOBA jefIHE PaBHU Y KOM CYy
CBaka [iBa y3aCTOMHa yje4HO 1 HaJOBE3aHa je faHau
OpPUjeHTNCAHUX TPOYrI0Ba.

Jlanay cactaesber og Tpoyraoea AgAiAx, A1AxAs, ..., Anc1AnAni
o3HavaBamo kpahie AgA1As ... Aqr1. YKoauko ce npeun u
nociefrbn OpPUjEHTUCAHU TPOYrao y NaHLuy nokfanajy oHAa je
NaHal, 3aTBOPEH.

[



Az HedunHuuynja
[JBa HaposesaHa Tpoyrna AgA; Az 1

A1 A2 A3z YuHe npeopujeHTauMjy ako je
Az Ao, A3 +A1 A2.

Ao
CnnyHo kao y cay4ajy op. Ayxu yBogm ce unn gokasyje: [lapHoct
6poja npeopujeHTaymja y naHLy je NAPHOCT J1aHLA, 33 CBaka ABa
OpVjEHTUCAHa TPOYrna jeflHE paBHU NOCTOjU NaHaL KOju WX
noBe3yje, 3aTBOPEHU JlaHLW CYy NapHuW, CBU NaHUW KOJU MOBE3Y|y
[Ba JaTa Tpoyrja cy UcTe NapHOCTU. AHanoOrHo ce yBofe NojMoBK
NCTOCMEPHOCTU U CMEpPOBa PaBHU.

OpuvjedTaumja npocropa.

HedunHuynja

Tetpaepap ApA1AzAsz 4Ynja cy TemeHa ypeljeHa YeTBOpKa Ta4daka
(Ao, A1, A, A3) je opujenTucan. [lga opujeHTucaHa Tetpaeapa
AOA1A2A3 n BoBl 8233 Cy HagoBe3aHa akKo je

By = A1, By = Ay, B, = A3. KoHadaH HU3 opujeHTucaHmx
TeTpaedapa y KOM Cy CBaKa [Ba y3aCTOMHa yjeaHO 1 HafoBE3aHa je
JIaHAL, OPUjEHTUCAHNX TeTPaeaapa.

JlaHay cacTaBsbeH of TeTpaegapa

AOA1A2A3, A1A2A3A4, e ,An_lAnAn+1An+2 O3Ha4YaBaMoO Kpahe
ApA1Az ... Apni2. YKOAUKO Ce NPBU 1 NOCNeAHN OpUjeHTUCaHN
TeTpaedap y JlaHUy nokJanajy oHJa je NaHay 3aTBOPEH.

Hedbunnuumja
Aﬂ, [Ba HapoBezaHa TeTpaeapa AgAi1ArAs 1
//,@3\ A1A2A3A, 4nHe npeopujeHTaunjy ako je
At S A Ao, A4 +A1A2A3.

Ao
[MojMOBM NapHOCTU NlaHUa, UCTOCMEPHOCTU 1 CMEPOBA MPOCTOpa

YyBOAE Ce aHaNorHo ogroeapajyhum nojMoBMMa BE3aHVM 3a
OpPUjEHTUCAHE AY>XMN.

ObpaTtumo naxcwy Aa je nojam MCTOCMEPHOCTU YBEAEH y CBA TPU
cayyaja kopuniherem pacrnopega Tadaka uau peaauuja ’ca mcre
cTpaHe” npaBe uau paBHU.




