17. [NpameHOBY MpaBuX 1 ENNLUKIN

Hedunnuynja

MakcrvmanaHn nogckyn X ckyna CcBUX NMpaBux jefHe paBHW TaKBUX
A3 3a NpousBosbHe a, b, c € X Baxu ga je Sc o Spo S, ocHa
pednekcrja je NpaMeH NpaBux.

Mpumepba Axo je Sc 0 Sp oS, = Sy, oHga je Spo S, = Sc o
Sd, na je SpoS;08c = Sc oSy oS = Ss gy Camdro ce
MOKaXke n 3a ocTase nepmyTtayuje ocHux pegaekcuja S,, Sp,Sc
Aa geuHuumnja He 3aBUCH O PEAOCEAA Y KOMMNO3ULIUIU.

Mpumep (obasesan) Heka je X ckyn cBux npasux jesHe pasHu
koje cagpxe Taqdky O. Heka a,b,c e X.

Taga je komnosuymja L = Sc 08,08,
VMHBUpeKTHa TpaHcgpopmaymja. [lpu Tom
Z(0)=8:08,08:(0) =S:085,(0)
=8:(0) =0, naZ uma 6ap jegHy curcHy
Ta4yKy, TE Je y MUTary OCHa pedhiekcuja.

MNpumep ...JJakne T = Sy 3a Heky npasy d. [lpu Tom je
S4(0)=0,nau0c¢€d, 7. de X.

Ja nu je osaj ckyn makcumanan takas? Heka Ofe. [lper-
noctaBumo ga je Se o Sp o S, ocHa pegpnekcuja S¢.  Taga
Jje SpoS; = Se oS, na kako je Sp08:(0) = O cnegu n
Se0Sr(0)=0, Teje Ocenf.t

Jakne X je npamen. 30BeMO ra mnpamMeHOM KOHKYPEHTHUX
npasux, O je UeHTap TOr nNpameHa u Jjow ra 03Ha4aBamo Ca
Xo. Vouumo, ako ce a u b cexy y O e,a, b npunagajy ncrom
npameny akko O € e.

MNpumep (obasesan) Heka je X ckyn csux npasux gate paBHu
OPTOrOHA/HNX HA NPABY S.

Heka a,b,ce X cexy s y A, B, C. Kako je sla,

S, ca ¢ukcHoM TaykoMm A Koja npu ToMm Huje
naeHTnyka. 3ato S,|s = Sa je yeHTpannHa
pegnekcrja npase s.

cnean S;(s) =s. Taga je S.|s nzomerpuja npase




MNpumep ...Heka je T = Sc 0 Sp 0 S,. Cnegu ga je I(s) = s,
a Z|s = Sc o Sg o S uHgMpekTHa n3omeTpuja npase, na je I|s
yeHTpanHa peghnexcuja npase Sp. Hakne noctojm D € s 1.5. je
D ¢ukcHa 3a Z. [lpu Tom je T uHAMPEKTHA, KA0 KOMMO3UYUja
TPU UHAMPEKTHE TpaHcgopmayumje. 3ato je T ocHa pecpaekcuja
paBHu Sy.

Baxu ga je Sq(s) =Z(s) =s, na je uam s =d man sid. Ako bu
6uno s = d oHga 6u Sy|s = Ls 6buna kouHuynaeHymja npase s, Es,
AVPEKTHO npecaukasarbe npase (7). 3ato sid Te jen d € X.
La nu je X makcumanar takas? Heka je e fX, Heka je SeoSpoS,
ocHa pegpnekcuja S v a+ b. Heka je O € e n Heka je e; npaga,
Ocey, e1ls. Taga je n Sg; 0Spo S, =S8y, fils.

SpoS;=8c08r =8¢ 0Sf, =

860861 :Sf'oSfl,
Se6086(0)=0=8r085,(0)=0=0¢€fnf.

Mpumep ...Taga O € e, f1, e1,f1ls, najee =Ff a oHga un Spo
S.=&, 1. a=b 1.

3ato je X npameH, 30BeMO ra MpPamMeHOM OPTOrOHAJIHUX MPaBUX
v 03Ha4YaBamo ra ca Xs, s je Herosa ocHosuya . Yo4umo, ako cy
a, b optoroHanHe Ha s, Taga e,a,b npunagajy jesHOM npPamMeHy
aKko els.

Teopema

Ako a,b,ce X Tapga je Sc0Sp0S,=8;08,08.

Moxxe ce nokazatu ga Baxu ekBuBaseHuuja, mu hiemo gokasatu
jeaaH cmep.

Doka3. Ako a,b,ce X oHpa je Sc0Sp 0S5, =38y, a Kako je

Syg = S;l cnean Sq = (Sc0Sp08,) 7t = S;l o S;l o Sc_l
=85,08,08. O

Ako ce an b ceky y O, muxose oce cumetpuje cagpxe O.

Ako a n b nmajy 3ajegHn4Ky HopMany p, Kojy ceky y A n B, Heka
je O cpeauwTte AB. lpaBga sip, O €s je oca cumeTpuje au b a
no Teopemu Xjenmciera Apyrux oca cumeTpuje 3a a U b Hema.
Hakne ako a,b e Xp vnn a, b € X, n wuxosa oca cumetpuje
npunaga UCTOM MpaMeHy.

Teopema (16.1)

Heka cy a, b, c,d 4etnpu npaBe jegHOr KOHKYPEHTHOr WK
opToroHasiHoOr npameHa. Taga je Sc o0 Sp 0S8, = Sy akko je oca
pednekcrje npaBux a U ¢ UCTOBETHA ca ocom pedbaekcuje b n d.




Ooka3. Heka je s oca cumeTpuje npasux a n ¢. Taga je
Sc=85085,08;. Oare je

SCOSbOSa
:SSOSQOSSOSbOSa

| —

=5508,08,08,08s (jer s,b,ac X)

—_—

ZSSOSbOSSZSSS(b). L]

Teopema (16.2)

MegujaTpuce nemua Tpoyraa npunagajy je4HOM npamMeHy.

He Hy>kHO KoHKypeHTHOM!

Heka cy a, b, ¢ meaujaTtpuce usuua BC, CAu AB
Tpoyrna ABC. Heka je T =5p08,08;. Taga je
T nHaupekTHa TpaHcgopmaumja. MNpu Tom

Z(A) =8p08S,08:(A) =Sp08:(B) =Sp(C) = A,
na Z nma un 6ap jeaHy cukcHy Tauky. 3ato je 7
A B ocHa pednekcuja. Ckyn {a, b, c} ce moxe

AONYHUTKN A0 MakcumanHor X T.4. je X npameH,
na a, b, c npunagajy jeAHOM npamMeHy. O

Teopema (16.3)

CumeTpane yHyTpalwrbMx yraoBa Tpoyrnaa npunagajy
KOHKYPEHTHOM MpaMeHy.

Doka3. Heka cy a, b, c cumetpane « BAC, «CBA, < ACB.
N3omeTpuja Z = Sc 0 Sp 0 S, je unanpektHa. [lpn

ToM ce opujeHTucaHa ayxx AC cnvka nytem S, y
Ay ncrocmepHy ca AB, koja ce 3aTum nytem Sy,
cnuka y gy ncrtocmepHy ca CB, a oHa ce gasbe
nytem S¢ cnuka y gy ncrtocmepHy ca CA.
Oakne Z cnnka npaBy CA'y cebe u npu Tom je
Z|ac je VHAMPEKTHA, OAHOCHO MOCTOjU TayKa
De AC T.4. I|AC = SD.

3aTto Z uma Bap jeaHy MHBApWjaHTHY Tauky, Te je y nuTary OCHA
pedbnekcrja, a oHZa npaee a, b, c npunagajy je4HOM MpaMeHy.
Cumetpana yHyTtpawtmser yrna < BAC cewe BC y E, a cumetpana
2ABE ceue AE y S. [lakne gBe cumeTpane ce ceky, na je y

nuTatby NpameH KOHKYPEHTHUX MpaBuXx. O

[



Teopema (16.8)

[NpaBe Koje cagp)xe BUCKHHE TPOyria NpuUnagajy je4HOM
npamexy. b4

He Hy»HO KOHKYpeHTHOM.

Teopema (16.11-14)

Ako cy a n b gBe pasHe mpaBe jeaHe paBHM Taja MoCToOju
JEAMHCTBEHN NMpameH NpaBUX Te paBHW TakaB fa cagpXku a u b.
(O3nayvaBamo ra X'(a, b).)

Ako je P Tauka Te paBHU OHAa NOCTOjM jeAMHCTBEHA MpaBa p, T.A4.
PepwupeX(a,b). b4

Teopema (16.15-17)

Heka je a,b,c € X. Taga je Sc 0S8y 08, =Sy akko je oca
CMMETpUje a U C UCTOBETHA Ca ocom cumeTpuje b u d. Y Tom
cnyyajy jen d € X. B

HedunHuymja

Heka je X npamen npaBux pasHu ™ u X € 7T Ta4ka Koja He mpunaga
ceum npaeama X. Ckyn CBUX Tayka paBHU T OCHOCUMETPUYHUX
Taukn X y ogHocy Ha npase npameHa X je enuuymkn (X, X).

X' X X
ﬂ [ o
X' Xo X'o

Mpumep Heka je Xo npameH KOHKypeHTHux fpasux. laza
X" e E(Xo,X) akko OX = OX'. Osaj enuyukn je kpyr, Ko-
Jer jow o3Hayasamo ca k(O,0X), O je weroe yextap, a OX
AOAYAPEHHUK .

MNpumep Heka je Xs oproronantn npamen. Heka cy Xo n X;
npojekyuje Tavaka X, X' Ha s. Taga je X' € E(Xs, X) akko
X'Xg 2 XXo u X,X"=s. Osaj enuyukn je exksugucrauta, s je
tbeHa ocHoBa , a XXy HeHa BUCUHA .

Mpumepnba Y onwrtem cayyajy, y ancosyTHOj PaBHU, EKBULNC-
TaHTa HYJE npasa. Vinak ako je BucuHa eksuguctante £ Hyna,
oHga je £ = s npasa.

Oea ennunkna E(X, X) n (X1, X1) cy ncrosetHa akko X = X n
X1 € E(X,X). B4

[




Ako fABe Tauke npunagajy enuuukay, cuMeTpasna
. Oy>XU ruma ogpehere npunaga ogroeapajyhem
Bm npameHy. Kako je npame oppeheH ABemMa
npaeama, enuumnki je ogpeheH ca Tpu CBoje
Tauke. Heka cy A, B, C nponseossHe Tauke.
Ako cy konuHeapHe, cumetpane ayxun BC, CA, AB npunagajy
Je4HOM OpPTOroHasHOM npamMeHy. AKO Cy HEKOJIMHEAPHE, OHAA CY
Tpu meaujaTpuce meuua tpoyrna AABC npage jegHor npameHa.
3aTo, 3a CBaKEe TPW Ta4ke MOCTOjU TAYHO JefaH €nULUKI KOJU X
cagpu.
3aTo, ABa pasHa enuyukna (UAU NpaBa N ENULMKA) MOTY NMATK
HajBULUE ABE Ta4YKe 3ajeHUYKE.

Hedurnuynja
P
Heka je £ envuynkn ogpefjeH npamenom X, X € £
X mpeX, Xep. lNpaea t, r.a. Xet, tipje

f TaHreHTa enuuukna £ y X.
Mo>ke ce nokazartu:

B aKO enuuuKA HUje NMHeapaH OHAA HEroBa TaHTreHTa €a UM
MMa TayHO jeAHY 3ajefHNYKY TauKy;

B CB€ Ta4Ke HeNNHeapHOr ennunkna Ccy ca NCTte CTpaHe Hheroee
NMPON3BOJbHE TAHIMEHTE;

B enuuuka "orpaHnyaBa’ KOHBeKCHY obnacT.




